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OLIMPIADA DE MATEMATICA
ETAPA LOCALA
30 IANUARIE 2010

CLASA a VII-a

Determinati X,y€ Z pentru care existd 1++x+2 =x+5+ y\/§ .

Propusa de prof. Ion Diaconu

Aratati ca: a) \/E < a;—b , Va, beR,.

b) £+£+ﬂ+...+ /1004-1005 <502
3 5 7 2009

¢) Dacd x4, y>9 si z>16 ardtati cd 2vx—4 +3,/y—9 +4/z—16 <

X+y+z -
L.Ince

caz are loc egalitatea.

Propusa de prof.Ion Ivan, loan Mihut

In triunghiul ABC, E, Fe (BC) astfel incit BE=EF=FC, CM mediana Me (AB), CM n AF={N},
BN N ME={P}. Aratati ca MP=3- PE.
Propusa de prof. Ion Diaconu

In interiorul sau pe laturile unui romb ABCD de laturd a se considera la intAmplare 3 puncte.
Aratati ca dacd m(£A)< 60° exista printre cele 3 puncte cel putin doua astfel incat distanta dintre

ele sa fie cel mult a. Rimane adevaratd concluzia dacd m(ZLA)> 120°?
skeksk

Toate subiectele sunt obligatorii
Timp de lucru: 3 ore
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OLIMPIADA DE MATEMATICA
ETAPA LOCALA
30 IANUARIE 2010
CLASA a VII-a
BAREM
NU EXISTA PUNCT DIN OFICIU

1. Conditii de existentd a radicalilor.  1p
Prin ridiciri succesive la pitrat obtinem ecuatia ( 3y* -4x-4)+4y J3=0 4p
& y=0 si x=-1. 2p

2. a) Se demonstreaza prin calcule. 1p

b) Din a) se obtine

1 : . .
< > Se aplica relatia pentru fiecare termen:

a+b
\/1-2<1 \/1004-1005<1
1+2 ~ 2777 1004+1005 2

Insumiam relatiile si obtinem relatia dati.  3p

4+x-4 x
_— = 5 ... §i prin Tnsumare se obtine relatia. Egalitatea are loc cand 4=x-4

c) 2Vx—4 = [4(x-4) <
=x=8.... 3p

3. in ABAF | ME linie mijlocie ME || AF. 1p

in ACME, EN||ME, EF=FC = NF linie mijlocie si N
nF=ME 2p
2
in ABNF, FN ||PE, EF=FC = PE linie mijlocie si
2 4
Deci ME=4PE. Se scade PE si se obtine relatia. 2p
B F C

4. Diagonala BD imparte rombul in doua triunghiuri isoscele congruente.
Oricum am alege cele 3 puncte, cel putin 2 vor fi in interiorul sau pe laturile unuia dintre cele 2 triunghiuri
(presupunem ABD). In triunghiul ABD, BD<a ( se opune unghiului cel mai mic din triunghi)
Cum distanta dintre oricare 2 puncte din interiorul unui triunghi sau de pe laturile sale este cel mult egala
cu lungimea celei mai mari laturi rezulta ca distanta dintre punctele aflate in interiorul sau pe laturile
AABD este cel mult egala cu a. 6p
Daca m(Z£A)> 120° atunci m(£B)< 60° si rationamentul este la fel. 1p
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